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EXAMENUL DE BACALAUREAT - 2026
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calificarile profesionale; profilul tehnic, toate calificarile profesionale

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.

Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

Subiectul 1 (30 puncte)

5p
5p

5p
5p

5p
5p

1. Calculati a = Y125 + 27 - loge 3 6.

2. Fie functiile f, g: R = R, f(x) = 2x — 12, g(x) = x? — 6x. Determinati coordonatele
punctelor de intersectie ale graficelor celor doua functii.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 5% — 5¥*1 4 5**2 = 525,

4. Determinati probabilitatea ca, alegand un numar natural de doua cifre, acesta sd aiba ambele
cifre impare.

5. Determinati m € R, astfel incat vectorii & = 2mi — 6] si v = T — mjJ sa fie coliniari.
6. Fie triunghiul ABC,incare sinA =1, sinB = % si BC = 6. Aflati aria triunghiului.

Subiectul 11 (30 puncte)

5p
5p
5p

1. Se considera m € R si matricea A(m) = (—zm m_-IéS

) € My®).
a) Aratati ca det(A(1)) = 0.
b) Demonstrati ca (I, + A(1))% =1, + A(1),unde I, = ((1) (1)) € M,(R).

c) Determinati m € R, astfel incat matricea A(m) sa fie inversabila.

2. Pe R se defineste legea de compozitie asociativa
xXoy=2xy—6x—6y+21,Vx,y €ER.

5p | @) Aratati ca (—2) o % = 28.
5p | b) Determinati elementul neutru al legii de compozitie.
5p | ¢) Rezolvati n R ecuatia 2* o 2¥ = 5.
Subiectul 111 (30 puncte)
1. Se considera functia f: R - R, f(x) = xfil .
5p | a) Aritati ¢ f'(x) = 207) vy e R
p | @) Aratati ca f'(x) = e VX :

5p
5p

5p
5p
5p

b) Scrieti ecuatia asimptotei catre +oo la graficul functiei g: R = R, g(x) = x - f(x).
) Determinati punctele de extrem ale functiei f.

2. Se considera functia f: (0,0) = R, f(x) = 3x% + 2x + In x.
a) Aritati ci [ (f (x) — lnx)dx = 10.

b) Aratati ca orice primitiva F a functiei f este convexa pe (0, ).
¢) Caleulati [, f(x)dx.
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BAREM DE NOTARE SI EVALUARE

o Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul corespunzator.

e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

e Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la 10 a
punctajului total acordat pentru lucrare.

Subiectul | (30 puncte)
L |Avema = V125 +27! - logs36 =5+ -2 3p
—5+1=6. 2p
2. Gf NGg # ¢ © ecuatia f(x) = g(x) are solutii
fX)=gx)e2x—12=x*—-6x©x*—8x+12=0 2p
Ecuatia x? — 8x + 12 = 0 are solutiile:
x; = 2 = y; = —8 si se obtine punctul de intersectie A(2, —8) si
x, = 6 = y, = 0 si se obtine punctul de intersectie B(6,0) 3p
3. 5% — 5¥*1 4 5%¥+2 = 525 & 5%(1 — 5 + 25) = 525. 3p
Se obtine 21 - 5* = 525 & 5* = 25, de unde x = 2. 2p
4. Numarul cazurilor posibile = numarul numerelor de doua cifre, adicd numerele de la 10
la 99 este n(4) = 90
Numarul cazurilor favorabile = numarul numerelor de doua cifre, ambele impare este
n(E) = 25, adicd 5% = 25 variante. 3p
_ n(4) _ nr.caz.favorabile _ E _ i 2p
" n(E) _ nr.cazposibile 90 18
5. Vectorii d = 2mi — 6] si v = T — mJ sunt coliniari ddaca sz = %, m# 0 2p
adicd 2m? = 6 © m? = 3, de unde my; = —/3,m, = V3. 3p
Sau determinantul |21n —_rfz| = 0, de unde m; = —/3,m, = /3.
6. | DinsinA = 1avem m(4) = 90° (triunghiul este dreptunghic), iar
dinsinB = % si triunghiul ABC este dreptunghic avem AC = BZ—C = 3.
AB =+/BC? — AC? = 33 3p
Se obtine Sy = ABZ'AC = gzﬁ. 2
Sau se obtine ca B = 30°, € = 60° si din teorema sinusului AC = 3, AB = 3+/3 si aria
S _ABAC _ 93
ABC — 2 - g
Subiectul 11 (30 puncte)
1.a) _ _(2 6 2p
Pentrum = 1 avem A(1) = (_1 _3)
det(A(1)) = |_i _63| —2.(=3)=6-(=1) = 0. 3p
(2 6 . _ (3 6 2p
Pentru A = (_1 _3), calcul direct I, + A = (_1 _2)
b
) si(l, +A)?% = (_31 _2) = I, + A (matrice idempotenta). 3p
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Matricea A este inversabild & det(A(m)) # 0.
c) det(A(m)) = —rzn m_-IéS =2-(-3)+m-(m+5) =m?>+5m—6 3p
m?+5m—6+0>me R\{-6,1}. 2p
2.8) | (=2)os=2-(-2)-3—6-(-2)—6--+21= 3p
=—-2+12-3+21=28. 2p
b) Element neutru: 3e € R a.i. xoce=eox =x, Vx ER.
Xoe=2xe—6x—6e+21=2e—6)x—6e+21, Vx ER 2p
Din(2e—6)x—6e+21=xseob§inee=§ER. 3p
C) 202X =2.2%.2%—-6-2—6-2"+21=2-22—-12-2%+21
Se obtine ecuatia 2 - 22 — 12-2¥ 4+ 21 =522 —-6-2*+8=0 3p
2* =t > 0= t*>— 6t + 8 =0 cu solutiile
t1=2=>x;=1sit, =4=>x, =2. 2p
Subiectul 111 (30 puncte)
1. a) ) (6x)' (x*+1) —6x(x% + 1) 2p
Fi = s =
(x?2+1)
_ 6x?+6-12x% _ 6(1-x?) 3p
T(2+1)2 T (x2+1)2 VX € R
2
b) Pentru asimptota orizontald: lim x - f(x) = lim x - Sx = 62x = 6.
X—+00 x—+0 X+l xo4x +1 3p
Se obtine y = 6 ecuatia asimptotei orizontale la +oo. 2p
c) ’ _6(1—x2)v cn
Je =G ™™
f'(x) =0 1—x2=0cusolutiile x; = —1,x, = 1. 2p
Din tabelul cu semnul derivatei, avem ca x; = —1, geometric A(—1, —3) este punct
de minim si x, = 1, geometric B(1,3) este punct de maxim. 3p
2.9) f12(3x2 +2x+Inx —Inx)dx = f12(3x2 + 2x)dx = (x3 + x?)|3= 3p
=8+4—2=10. 2p
b) Fie F: (0,0) —» R0 primitivda a lui f, atunci F derivabila, F'(x) = f(x),
vax € (0,00) si avem F'(x) = f'(x) = 6x + 2+, ¥x € (0,) 3p
F'(x)=6x+2+ i > 0,Vx € (0,0) = F este functie convexa pe (0, ). 2p
c) ) © a2 3 4 .2\(e )
f(X)dx=| Bx*+2x+Inx)dx = (x> +x*)|{+ | Inxdx = 2p
1 1 1
=e3+e?—-2+ ffx’lnxdx =e’+e?—-2+xlnx|§ - ffx-idx: 3p
=ed+e?—2+e—xlf=e3+e?—-1.
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